8. Binomickaveta a 8¢ty radov
Definicia 8.1:

n |
Nechmanz= 0 su cel€isla. Ak 0< m< n, poloZzm = n-
m) mi(n—m)

n
Akm<0<nalebokn<m, poloime( J:O
m

n
Ak n<0, poton{mj nie je definovane

Veta 8.1:

n n
Pre kazde celéislon = 0 platia rovnost(oj :( j =1
n

« 4 . . ) (n+1 n n n n
Pre kazdé celéislom a kazdé celazOpIatl( j:( J{ ja( j:( j
m m m-1 m n—m

k\m) (k) k-n kK Ym-m+n , - ,
( ]( ]:( J( j:( j( j plati prelubovd’né také celéisla
mAn/ \n\m-n) (m-n n

Kk, n, m, ze prislusné binomické koeficienty su definované



Veta 8.2 :
Binomické koeficienty su celésla.
Veta 8.3 :

nifny .
Pre kazdéislo x a kazdé nezaporné ceiélo n plati (1+ x)" = Z( j :

=0\ J

Veta 8.4 (Binomicka veta) :

Pre 'ubovd’né cisla a, b a pre kazde nezaporné cealeslo n plati
nin L
(a+b)" = Z( .ja” Ip!
j=o\ |
Definicia 8.2 :

34 n . . Ve - [00)
Cislas, =3 a sa nazyvajitiastainé siity ¢lenov postupnostia }.=,.
=1
Hovorime, z&islos je sictom radu)_a , akk
=1
n
1. Prekazd@[N, plati) a <s
=1

n
2. Ak pre kazdéON, > a <v, potoms<v
=1



Definicia 8.2 (pokracovanie) :

2°. Ku kazdémuislut < s existuje také&islo mON, Ze t <ZaI
=1

m
2°. Ku kazdémuislu e > 0 existuje také prirodzeréslom, ze s—-£=Y a
i=1
Priklad 1 :Dokéitel +l +}+... =1
2 4 8

Priklad 2 :Necha, = 1, prenlN. VypcCitajte Zan
n=1

Definicia 8.3 :

Rad> a sa nazyv&onvergentnyakk existujes, ktoré sjia podmienky
i=1
definicie 7.2.

Veta 8.5 ;

Konvergentny rad ma prave jederiatl

Priklad 3 :Nechm, nON (n<m) aa = 0 je pre kazdé=n aa = 0 je prt

00 00 m
kazdej = m. Potom rad}_a je konvergentny & & = >_a;
i=1 i=L  j=l



Priklad 4 :Ak a, :%, prenCIN, potom rad) a, nie je konvergentny

n=1
Veta 8.6 :
Nechl[N, potom radian je konvergentny prave vtedy, Kead ian je
konvergentny. i n:|+1
Ak oba rady su konvergentné, potc%nai :|Za1- + ;iai
i=1 i=1 i=l+1
Veta 8.7 :
Nech racian je konvergentny a, > 0. Nech{q,}"_, je taka postupndsisel,

n=1

dy
zep=0apren=1, 2, ... j&0n1 <0, . Polozmeb, = > a,, prenIN. Potom rac
i=qn—l-i-:l-

ibn je konvergentny a plaﬁo"ai = iq .

n=1 =1 =1



Veta 8.8 ;

Necha, st nezapornéisla. Potom rad) a,je konvergentny prave vte(
n=1

ked’ rad » a,.,_, je konvergentny.
n=q

Ak su oba rady konvergentne, potom, a4 =&
=

I=q
Veta 8.9 ;

(00]
Nech rad)_ a, je konvergentny, su nezapornéisla ac je nezapornéislo.
n=1

Potom rad) ca, je konvergentny a plat ca, =c)_a,

n=1 n=1 n=1
Veta 8.10 :
Nech > a, a > b, st konvergentné rady s nezapornygfenmi. Potom ra
n=1 n=1

(00}

3 (a, +b,) je konvergentny a plaﬁl (a, +b,)= ian + ibn
=1 =1

n=1 n=1



Veta 8.11 :
Nech 0< a, < b, pre kazdén=1, 2, ... anech rady) a,a > b, st

n=1 n=1

konvergentné, potom) a, < > b,.

n=1 n=1

Ak navyse pre niektoréIN platia,, < by, potom> a < > b,

n=1 n=1



