Sériac.2

Logika, vyrokovy pdet, dokazy, mnoziny a operacie s nimi.

1. Profesor Merle White z katedry matematiky, profekeslie Black z filozofie a Jean

Brown, mlada stenografka z rektoratu, spolu obeduju
“Nie je to zvlaStne" vSimla si dama, "Ze naSe pigka su Black, Brown a White, a Ze
jeden z nas méerne (black) vlasy, jeden hnedé (brown) vlasydejebiele (white)?"
"Naozaj" odpovedala osobacgernymi vlasmi, "a vSimli ste si, Zze u jedného sna
suhlasi farba vlasov s priezviskom?"
"Fakt, mate pravdu!" zvolal profesor White.
Ak dama nema hnedé vlasy, aku farbu vlasov ma goofBlack?

2. Obyvatelia istého vzdialeného ostrova sa delia va dedéné kasty. Cudzincovi sa
prislusnici oboch kést javia presne rovnaki. dlenovia kasty Arbu vzdy hovoria
pravdu a prislusnici kasty Bosnin vravia vzdy opa&vdy. Na tento ostrov priSiel
cestovat®, ktory trocha poznal ich zvyky, ale slabo ovladdd jazyk. Po pristati
stretol troch domorodcov - Abl, Bsl a Crl.

"Z ktorej kasty si?" spytal sa cestovatomorodca Abl.
"Bhsz cjnt dkpv flggw mrx" povedal Abl.
"Co vravi?" spytal sa cestovéitdomorodcov Bsl a Crl, ktori obaja sa trochdliypo
anglicky.
"On hovori on Arbu" povedal Bsl.
"On hovori on Bosnin" povedal Crl.
Do ktorych kast patria Bsl a Crl ?

3. Ked nasli psychiatra ftveho v jeho byte, vypgmivali Styroch jeho pacientov. Policia od
svedkov vedela, Ze kazdy z tych Styroch pacientdwsb psychiatrom v jeho byte v
den jeho smrti prave raz. Pred vysluchom sa ti Stgaaienti stretli a dohodli, ze
policii povedia samé IZi. Kazdy z pacientov urahié vyhlasenia:

3.i.1. Nikto z nas Styroch nezabil psychiatra.
Ked som odchéadzal, psychiater eSte Zil.
3.i.2. Ja som priSiel ako druhy.
Ked som priSiel, psychiater boliwy.
3.i.3. PriSiel som ako treti.
Ked som priSiel, psychiater zil.
3.i.4. Vrah nepriSiel po mne.
Ked’ som priSiel, psychiater bol uzitwy.
Ktory zo Styroch pacientov zabil psychiatra?

4. V tomto probléme &inkuju: Alex White, ktory je lekar, a jeho dve sgsBell, tiez
lekarka, a Cecily, pravika. Dalej Felicity Black, pravrika, a jej dvaja bratia Dean,
lekar, a Eugene, pravnik.

Jednej noci, k& dvaja z nich boli v bare, dvaja na plazi a dvajgne, jeden z tychio
boli na plazi, zabil druhého. Overila sa pravdivtghto vyrokov:
(1) V bare bol(a) lekar(ka) a pravnik (pravka).
(i) Ti, ¢o boli v kine, maju rovnaké povolanie.
(iii) Obe’ a vrah boli dvajata.
(iv) Obe’ bola manzelom (manzelkou) jednej z dvoch osObrg.ba
(v) Vrah bol manzZelom (manzelkou) druhej z oséb v bare.
(vi) Obe’ a jej manzel(ka) mali rézne povolania.
(vii) Jedna z dvoch 0s6b v kine bola byvalym manZzelsksrinprom jednej z dvoch osdb v



bare.
(viii ) Druh& z osbb v kine a lekéar(ka) v bare su rovnalgidavia.
Kto je vrah?



Redlne ¢isla, axiomy, ohradeno$ (maxima a minima), princip
supréma a infima.

1) Aka=h,b=c, c=d, taka=d. Dokazte to.
2) Ak a=b, b#c, taka+#c. Dokazte.
3) Co sa stane, ak v priklade 4 platt 0,a# 0 ?Co sa stane v pripade, @& 0 ab# 0 ?Co
sa stane,ai=0ajb=0"?
4) Necha, b, ¢ su dan&isla. Najdite vSetky také&islax, ze & —a)(x—b)(x — g =0.
5) Necha# 0,b+#0,a+b# 0. Najditecislox s vlastnogou, Ze
11,1
X a b
Uvedomte si, Ze touto vlastnimal jecislo x skutane jednoznéne ukené.
6) Necha# 0,b#0,c# 0,ab+ac+bc# 0. Najditecislox, pre ktoré

11,11
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X a b c
7) Necha, b st dang&isla. N4jdite vSetky také&slax, Zze

x+a_1_ X
b-x X—-b

Co sa stane, kka=0 ?
8) Necha, b su¢isla. N4jdite vSetky takéislax, ze

1 _ ax—ab+1
x—b Xx—-b
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Co sa stane, kka=b ?
9) Necha, b sugisla, prtomb # 0. Najdite vSetky takéislax, ze
1 a 1
—+ =
b x(x-a) x-a

10)Necha je dan&islo. N4jdite vSetkyislax, pre ktoré
X(x—a) —x+1=x-a.

11)Ak a, b, c su kladné&isla, tak agislaa + b + ¢, abcsu kladné.
12)Ak a, b, c su kladn&isla, tak agisloab + ac + bc je kladné.
13)Dokazte, ze 1 + £ 0. Dokazte, ze £ 1 + 1.
14)Dokéazte, Ze ak # -1, tak
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15)Pri danej jednotke odporu je odpor rezistora klads®. Ak su dva rezistory s odpormi
R, Szapojené paralelne, pre vysledny odgglati podmienka
11,1
X R S
Vypocitajte ho. Aky odpor bude maezistor, ktory vznikne, kEk tym dvom rezistorom
paralelne pripojime eSte treti rezistor s odpoRoth
16)Pri danej jednotke kapacity je kapacita kondenzdktadné&islo. Ak su kondenzatory s
kapacitamiC aD zapojené do série, kapacKdakto vytvoreného kondenzéatora vyhovuje

podmienke

Vypocitajte ju. Aka kapacitu bude masustava, ktora vznikne sériovym pripojenim

d'alSieho kondenzatora s kapacitel predoslym dvom ?



