Sériac¢.15
Rekurzivne definicie.

1) Ak a< 0, taka" > 0 pre vSetky parne n, zdtigo a" < 0 pre v3etky neparne celislan.

2) Ak aje celégislo, pre ktoré celéislan je ¢isloa” celé?

3) Ak 0 <a<banje celéislo, akd nerovnosplati medzisislamia”, b" ?

4) Porovnajtecisla a", b" (zistite, ktoré z nich je w&ie) prelubovdnéa # 0,b # 0 a
l'ubovd’né celéen.

5) Vypocitajte
(i) ZS:(Zi +1) ; (ii)ﬁ(Zi +1) ; (iii)i i2

(iv) ﬁ i?; (v) iZ:_;(zi +3) ; (vi) : Ilz
6) Vypocitajte

> (2i-1)

i=1
pren=1,2,3,4,5. Navrhnite a dokazte vzorec platnyka&dé kladné celéslo n.
7) Ukazte, Ze pre kazdaé=0,1,2,... plati

n-1

> 2=2-1 .

8) Dokazte, ze aka#l , tak

= l1-a
pre kazdé = 0,1,2,.... . VSimnite si, Ze v &ani 3 je Specialny pripad tohto vysledkia
sa stane, kba=17?
9) Dokazte, ze

Z”: i 1- 1
(i +1) (n+1) '
pre kazdé nezaporné ceiélo n.
10)Dokéazte, Ze pre kazdé= 2,4,6, ... plati

: 1—i :n_+l
I:! i 2n

11)Dokazte vzorce z prikladu 7.



12)Vypocitajte

noo
I

[1i+3

pren=1,2,3,4,5. Navrhnite a dokaZzte vzorec, ktoryipde kazdé n=1,2,... .

13)Dokézte, Ze

n

D(Zj -1)<n"

pre kazdén=1,2,....

Sty a sw&iny.

1) DokaZzte tvrdenie vety 1.1 o&doch.

2) Dokazte tvrdenie vety 1.2 o&foch.

3) Sformulujte a dokézte analdgiu formuly (1.9) préisy.
4) Prelubovd’né cel&isla p=1 am = 0 vypaitajte

5) Pren=1,2,... vypditajte

51
=i(i+1)
a1 1
(NaVOd'i(i+1)_i i+1°
6) Pren=1,2,. vypgitajte
noo2i+1
izzl“i2(|+1)2
. (i+1) 1 1
Navod: === .
( avo iz(i+l)2 i2 (I+1)2 )
7) Pren=1,2,. vypaitajte
3 1



