22. Goniometrické funkcie
Funkcla kosinus a sinus

Najdite funkciuf takd, zeD?2f ()— f(x), pre kazd&l(-co, o)
D?f(x)= Zn(n Na x"2 =Y (n+2)(n+a,,,x", pre kazd&r(-3 J)
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V pripade, ze a=1, b=0 dostaneme funkciu kosinus, ktora je defino
pre kazdex[1(-co, o)
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Veta 22.1:

Ak f ag su také funkcie Ze, fx) = - f(X)
“Gx) = g(x) pre kazd&(-o, ©) potom

f(0) Dg(x+y) + D1(0) g(x+y) =1(x) . Dg(y) + Df(x) g(y)
pre kazde[J(-co,0 ) a pre kazdéyll(-o, ).

Veta 22.2 :

Nechf je funkcia taka, ze (x) = -f(x) , pre kazdé&O(-e, o ),
potom f(x) = f(0) cosx + Df(0) sinx , pre kazd&ll(-co, oo )

Veta 22.3:

Mnozina {x: x > 0, cosx = 0} kladnych koréov funkcie kosinus
neprazdna a ma najmensi prvok.



Veta 22.4 :

a) cos (X) = cosx sin (X) = - sinx
D cosx = - sinx D sinx = cosx
D’cosx=-cosx  D?sin x = - sinx Pre kazdé [ (-o0,00)
b) Rovnica
(cosx)® + (sinx)*=1, plati pre kazdéO (-co, o)
c) Rovnice

COS k+Yy) = COSX. COSY — SIinX. siny
sin k+y) = sinx. cosy + cosx . siny, platia pre kazd&[](-c,),
pre kazdéyl(-oo,00)
d) Rovnice

71 . . n)
Co$ X+ — |=-sinx sin x+=— |=cosx
{ 2j ( 2

codx+ 71)=—cosx sin(x+ 77) = —sinx
codx+27)=cosx sin(x+ 27) =sinx
platia pre kazd&[](-oo, o)
e ) Rovnice
codx + 2k7r) = cosx sin(x+ 2kr) = sinx
platia pre kazd&[(-c,) a pre kazd&[1Z
f) Rovnice

cos{(Zk +1)7—?Tj =0 sin(k77) =0, platia pre kazd&OZ



Veta 22.4 (pokraCovanie):

g) Funkcia kosinus ma
kladné hodnoty na interva(@k —1)2,(4k +1)%) a
zaporné hodnoty na intervafék +1)72,(4k + 3)2) pre kazd&OZ
funkia sinus ma
kladné hodnoty na interva(@krz, (2k +1)77) a
zaporné hodnoty na interva{ek +1)77, (2k + 2)77), pre kazd&OZ
h) Funkcia kosinus je
rastica na intervalg2k +1)7z,(2k + 2)77) a
klesajuca na intervaf@krr, (2k +1)77), pre kazd&OZ
funkcia sinus je
rast(ica na intervalg4k —1)7,(4k +1)%) a
klesajca na interval@4k +1)7,(4k +3)%), pre kazd&OZ
1) Obe funkcie kosinus a sinus su oh¥ané na (ee,)
cosx<1 sinx <1 plati pre kazd&[(-co,c)



Veta 22.4 (pokraCovanie):

j) Ak neexistujekIZ také , Zex = kit potom|cosx <1 a cogkr) = (-1)", pre
kazdék1Z
Ak neexistuje kOZ také , Zze x=(k+1)m potom [sinx<l &

sin((k +1)77) = (-1)", pre kazd&Oz
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Funkcia tangens

Veta 22.5:

a) Definicny obor funkcie tg je mnozina vSetkych realny&kel okren
2+ k7, pre T'ubovd’nekllZ

b)Plati: tg0=0 tg%=1

c) Ak xd(-20), potom tgx< 0, ak x(0,Z), potom tgx> 0

d ) Obor hodnéftg x: xO(-2,%)} = (-00,00)

e) Platitg (- x)=-tg (x), pre kazdé& z defintného oboru

tg (x+ k) =tg (x), pre kazdé z definéného oboru

f) Ak cislax, y, x+y, nie su neparne nasobky( aby cosx, cosy, cosk+y),
boli rozne od 0)

tg (x)+tg (y)

1-1g (x)tg (v)

g) Funkcia tg je diferencovdma a D(tg(x))=

potomtg (X +y) =

v kazdom bod

cos X
definicného oboru






