Mnoziny
"Mnozina je suhrn predmetov, veci, dobre rozligfyeh naSou mysu alebo intuiciou”

"Mnozina je subor réznych objektov, ktoré su chaakované spoknymi
vlastnogami, povazovanych za jeden celok. "

Objekty tohto suboru sa nazyvaivky alebo elementynnoziny
X UA (x je prvkom mnoziny A)
y O A (y nepatri do mnoziny A)

Mnoziny méze by dana - pravidlom alebo nejakou vlastrios!

— vymenovanim jej prvkov

Mohutno$ mnoziny alebo kardinaln@gslo je zovSeobecnenim pojmudeb
prvkov.



Definicia :zobrazenief : A —» B nazyvame :
+ injektivne (prosté) akk pre kazdeg, X,[1A, plati

ak x; # X, potomf(x,) # f(x)A

+ surjektivne (na) akk ku kazdémy [l B existuje aspipjednox [J A
take, zey = f(X)

+ bijektivne akk je injektivne a zaroviesurjektivne

X1 oY1 X1 OY1
X20——=20Y2 X0—=0Y2 X20 OY2 X2 Y2
X3 /O Y3 X3 O/ X3O——>0 V3 X3 O O Y3
nie je prosta nie je prosta _ O VYa je prosta
nie je na je na Je prosta je na
nie je na

Definicia :mnoziny A, B majirovnaki mohutnost’, ak existuje bijektivhe

zobrazenie z jednej mnoziny na druhﬁ\:\ B| alebo card A = card B.



Definicia :n O N. Mnozina Aman prvkov ak existuje bijekcia mnoziny
{1, 2, ...,n} na A. Prdzdna mnozina ma 0 prvkov.
Mnozina A sa nazyvkonecna, ked’ mak prvkov, kdek je prirodzenée

cislo.
Definicia :Mnozina, ktora nie je kordea sa nazyvaekonana.

Mnozina A sa nazyvapctitatel’na, ked’ ma rovnaku alebo mensiu

mohutnog ako mnozina N\(A\s\ N | ak existuje proste zobrazenie

mnoziny A do mnoziny prirodzenydisel).

Mnozina, ktora nie je sgtatd’na sa nazyvaespdaitatel’na.
Veta:Mnozina je spoitate’na, ak sa jej prvky daju zor@dio postupnosti.

Veta:Nech A je spoitatd’na mnozina. Potom mnozina B je §fate’na prave

vtedy, kel’ existuje bijekcia z A na B.

Veta:Kazda podmnozina spitatd’nej mnoziny je konena alebo spiitate’na.



Veta: Ak mnoziny A, B su spéitate’né, tak A1B je sp@itatd’na mnozina a AB

je kon€na alebo sptatd’na

Veta: Ak mnozina A je konéna a mnozina B je spitatd’na, tak mnozina AB

je sp@itatd’na a mnozina AB je kon&na.

Veta (Dirichletov princip)Ak | X |<| Y [af:Y - X, tak existujiyy, y> O Y, y1 # Vo
take, zef(y,) = f(y2).

Veta:Mnozina vSetkych realnyatisel je nespéitatd’na.

metoda Cantorovej diagonaly




1)Necha, b, c,d 0 R,a<b, c < d. Zostrojte bijekciu medzi kazdou dvojicou mnozin
a)(0, 1); @, b); (c, d); (-0, &), (&, ©); R; (-0, @) L (b, =);
b)(0, 1); (& b); (C, d); (-0, @); (& ©); (&, b), (c, d) ;
c)<0, B <a, b); (c, d);
2)Zostrojte prosté zobrazenie mnoziny A do mnozingiB,
A=R, B={[x, y]OR* x*+(y — 1¥ = 1}
3)Zistite, ktoré z nasledujucich zobrazeni su injaki resp. surjektivne
a)f:N - N, kdef(n)=n+1
b)f : K - K, kde K je mnozina kladnych cely¢isel mensSich akkt1, t..

| +1, prel<i<k

f()=
() 1, prei =k

4)Aku mohutnog ma mnozina vSetkych kladnych racionalnycsel

5)Dokazte, ze mnozinax{: x =5k + 1,k [J N} je spcitatd’na



