Farbenie grafov

Definicia :Suvisly graf nazveme-zafarbitePnym, ak postauje n farieb na zafarbenie
vrcholov tak, ze ziadne dva pahlée vrcholy nie su zafarbené rovnakou

farbou.

Definicia :Chromatickyméislomb(G) grafu G nazvemaslo n, ktoré udava minimalny

pocet farieb potrebnych na to, aby bol grah@afarbiténym.

4-zafarbitény b(G)=2



Veta: Pre chromatickéislo b(G) suvisleho grafu G=(V, H) plati
b(G)< 1 + s(G),
kde s(G) udava maximalny stupe
Veta: Graf G je dvojzafarbitany vtedy a len vtedy, kkneobsahuje ako podgraf

kruZnicu nepéarnejidky.

Désledok: Kazdy strom je 2-zafarbikay.

Definicia :Graf nazveme rovinnym, ak mozethyakresleny do roviny tak, ze Ziadne 2

hrany sa nepretinaju v inom bode ako vrchole.

Veta: Kazdy rovinny graf je 5-zafarbifay.



Heuristicky algoritmus farbenia grafov

1° Zoradime vrcholy grafu G=(V,H) do postupnostr Fevkl,vk2 ’Vk3’°"’vkp) tak
ze plati st¥y )=st(V, )= .= st(Vkp)

2° Polozime | = 1.

3° Nezafarbeny vrchc)?lq , ktory ma najmensi indaxzafarbime farbouj;,.

Postupne vyberame vrcholy z postupnosti prpadsticeho indexiy aak nie si
zafarbené a nie su pahlé k vrcholom zafarbenym farboyf fak ich toutc
farbou zafarbime.

4°Ak pri farbeni grafu farbouj;, nezafarbime vSetky vrcholy grafu, ktoré ¢
neboli zafarbené tgk— j + 1
A vratime sa na krok°3
Ak su zafarbené vSetky vrcholy nasledujeme na kfok

5°Graf je j-zafarbitény. Posledna dena hodnota j udava odhad chromaticista
A vratime sa na krok3



